59 MODULO DE UN VECTOR.
DISTANCIA ENTRE DOS PUNTOS

RECUERDA

El médulo de un vector ¥ de coordenadas (x, y] es:
7] = Y2+ y?

L distancia entre dos puntos, Alx;, yi) y Bixg, o), es el médulo del
vector iﬁ

dist (A, B) = IJ&E' = ”’lr':#z -x)2 +yz -n)?

Alxy, )

n Calcula el médulo de los siguientes vectores: H(=3,4), v(7,-11), w(7,0).

Halla el maédulo de los siguientes vectores: U (=5, -8), ¥(-5,12), w(0,-3).

¥ = (15, x). Averigua el valor de x sabiendo que |¥]=17.

H

n Calcula, en cada caso, la distancia entre A y B
a) A(2, 5); B(6, 1) b) A(=3, 4); B(4,-2) c) A(7. 3); B(-3,-5)

Halla el perimetro del tridngulo de vértices A(-5,2), B(2,6) y (3, -1).

Una circunferencia tiene su centro en el punto C(3, -3) y pasa por el punto A1, 3).
;Cudnto mide su radio?




2.3. OPERACIONES CON VECTORES

RECUERDA
\Nﬁ v Al multiplicar un vector U por un nimero k, se obtiene un vector con
-u

la misma direccién.

3 -0,510 las coordenadas se hallan multiplicando por k las de . Por ejemplo,
NN A2 s -0 )

Para sumar dos vectores, U + v, se coloca v a continuaciéon de v, La

suma U +V es el vector cuyo origen es el de U y extremo el de V.
By ® Las coordenadas de U + v se obtienen sumando las coordenadas de
—

i+v U conlasde V. Porejemplo, si U(3,-2) y V(1,1 U +V =(4,-1).

Bl 2 Dibuja los vectores T(0,-3) y V(7. 1). [T ) 5 5

b) Representa 20, —‘g—?,——fjﬁ' y halla sus coordenadas.

¢) Representa i +v" y halla sus coordenadas.
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H Para restar dos vectores U y v, selesumaa 0 el vector v 0 =V =1 + (V). |
Representa el vector 0 —v siendo  (3,-2) y v'(—4, 0), y halla sus coordenadas,

W =t =t e =1
{A=i=4is) | |

— i : 1

H Dados los vectores (=2, 5), ¥(0,8) y W(1.-4), representa y halla las coordenadas de los si-
guientes vectores:

a) W=v+w b) ﬁ'-:-%?’%ﬁfv‘ o) - +vV =2W
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5.4. APLICACIONES DE LOS VECTORES

RECUERDA

Si un vector fiene su origen en el punto O (origen de coordenadas), entonces
las coordenadas del vector coinciden con las del extremo.

Coordenadas de OA = coordenadas del punto A
Punto medio de un segmento: Si los exiremos de un segmento son Alxy, )

y Blxy, y5), las coordenadas de su punto medio, M, son i ;K;J b4 ;_}' 2|

Puntos alineados: A, B y C estén alineados si ABy/8C.
Brh X h
e N <

Para ello, debe cumplirse:

n Dado el punto A(=3, 2) y los vectores w(b, 3) v V(3, -2), representa (ﬁ + 0+ V. A qué

punto llegamos?
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Obtén las coordenadas del punto P que verifica OP = O& + L AB siendo
A(l,6) v B(4, 3). Representa la operacion que has hecho. .

Halla los puntos medios de los segmentos AB, BC y AC, siendo A(3, 1), B(0, Ty G4, 1).

Observa el cuadrilitero ABCD vy escribe las coordenadas de sus vertices. Halla los puntos me-
dios de los segmentos AC y BD. Comprueba que obtienes el mismo en ambos casos.




EJERCICIO RESUELTO
Hallar el punto simétrico de P[5, 2) respecto de Q(-1, 1).
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SEHE S8 } 5
e bl gt L e Si P eselsimétricode P respectode Q, entonces @ esel
i £ e i T I O O O punto medio del segmento PP'.
i B ] S,
IRESERESES
a o -l J - L 4 A ] B S S x+5 ?
L8 g g =i
Por tanto: Q= ,?172——]=[—1,1)< ; P'(-7,0)
y+

5 =1 = y=0 |

B Halla las coordenadas del punto simétrico de A respecto de P en los siguientes casos:

a) A(-3.-1) H1,2) by A(-2,4) P(2,-1)

n El punto medio de un segmento es M(-2, 1), y uno de sus extremos es A(2, 5). :Cudl es el
otro extremaor

B(-2,0) y (6, 3). :Estan alineados los puntos A, By C?

B Averiguaclvalor de m para que los puntos A(1,-3), B(-2,5) y C(m, -5) estén alineados.

|
|
|
ﬂ Comprueba si las coordenadas de los vectores AB y BC son proporcionales, siendo A(<6,-1),

pe




5.5. PARALELISMO Y PERPENDICULARIDAD DE RECTAS

RECUERDA

5~ Si Ay B sondos punios de una recta r, el vector AB(a, b) es un vector
o B s 4 e b
direccién de ella, y su pendiente es m = -2

(-b.d) Vector perpendicular a ofro: los vectores de coordenadas (g, b) y (b, al
{a, b) son perpendiculares.

Para hallar la pendiente de una recta dada por su ecuacién, se despe-
iala y. El coeficiente de x es la pendiente. Si la pendiente de r es

m, la de una recta perpendiculara r es .

EJERCICIO RESUELTO
a) Representar la recta r que pasa por A(4, -5) y tiene por vector direccion d (<3, 2).
b) Escribir su ecuacion.

7T a)Partiendo del punto A, nos mavemos 3 unidades hacia la izquierda

AEEES __Is_J; y 2 hacia arriba para representar el vector d,y con & dibujomos r.
= # b) Pendiente de r: m= :25 =—%

Ecuacién en forma punto-pendiente: y=-5- % (x - 4)

Representa y escribe la ecuacion de la recta r que pasa por ¢l punto P y tiene por vector di-
reccion v en los siguientes casos:

a) (0, -8), ¥1L.2) T b) P(0,0), ¥(L,-1) [T T
1] I
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Halla, en cada caso, un vector direccién de la recta r que pasa por los puntos A y B, y escri-
be la ecuacion de r:
a) A(-3, 0); B(0,-5) b) A2, 4); B(-3,-1)

Halla, en cada caso, la ecuacion de una recta paralelaa r que pase por ¢l punto 1%

a) r: x=2y-5=0, P(4,-1) b) r:2x+2y—-3=0, P(4,-2)




EJERCICIO RESUELTO

Hallar la ecuacién de la recta r que pasa por el punio Af-1, 5] y es perpendicular a
s:5x-3y+2=0.

Pendiente de s: m_ = g- Pendiente de r: m, =-%

r

Ecuacién de r:,y=5—%{x+ 1)

Escribe la ecuacién de la recta perpendicular a r que pasa por P en los siguientes casos:
a) r3x—-y+1=0, P2, 7) b) m2x+4y-5=0, P(3,-2)

Dados los puntos A(=3, 1) v B(4. 6), halla las ecuaciones de las rectas siguientes:
a) Pasapor A v B b) Pasa por A y es perpendiculara AB.

Escribe, en cada caso, la ecuacion de la recta que pasa por el punto medio del segmento AB
yes perpendiculara AB (es la mediatriz de AB):

a) A(0,2); B(8,0) b) A(-3,4); B(5,-2)

En el tridngule ABC. halla:

LI %_— a) La ecuacion del lado AC.
T : b) La ecuacion de la recta que pasa por B y es perpendicular a
__'I_"_;_}-‘ 5 I' | AC (es la altura sobre AC),
r‘l‘é-..h B ¢) La ecuacion de la recta que pasa por €y por el punto medio
' : o de AB.
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